תרגיל 8 – מתמטיקה בדידה

1. חשב את עוצמת הקבוצות הבאות:
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4. קבוצת הפונקציות ההפיכות מ-R ל-R
2. יהי R יחס שקילות על קבוצה A.
הוכח:

1. 
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4. תן דוגמא ליחס שקילות המקיים 
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3. יהי R יחס שקילות על קבוצה A עבורו כל מחלקות השקילות בעלות אותה עוצמה 
[image: image8.wmf]a

. הוכח כי 
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ARA

a

×=

.
4. יהיו  S ו R יחסים על קבוצה A.
1. הוכח כי 
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2. האם תמיד מתקיים שיויון?
3. האם תמיד מתקיים 
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5. יהי  S יחס על RR המוגדר ע"י  
[image: image12.wmf]{

}

Q

Q

g

f

g

f

S

|

|

,

=

=

 (שתי פונקציות שקולות אם הצמצום שלהן על קבוצת המספרים הרציונליים זהה).
1. הוכח כי  S הוא יחס שקילות.
2. מצא את עוצמת הקבוצה
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3. חשב את עוצמת קבוצת המנה  RR/S.
הערה: הצמצום של פונקציה 
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 על קבוצה B שמוכלת ב – A, היא הפונקציה 
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. זו הפונקציה הזהה (כמעט) ל – f, אך עם תחום הגדרה מצומצם יותר. לדוגמא, הצמצום של פונקצית הזהות 
[image: image16.wmf]R
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 על קבוצת המספרים הרציונליים, היא פונקצית הזהות 
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4. תהי 
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 עוצמה אינסופית. הוכח כי 
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 (אין להניח כי 
[image: image20.wmf]aaa

+=

)
5. הוכח כי לכל עוצמה 
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 קימת עוצמה 
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 כך ש 
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6. תהיינה A ו B קבוצות לא ריקות ותהי 
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1. ציין תחום וטווח עליו H תהיה הפיכה.
2. מצא פונקציה הפיכה ל H, והוכח שהיא אכן כזו.
3. איזו זהות קומבינטורית נובעת מהפיכות H.
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