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  ז"סתש' אסמסטר             מתמטיקה בדידה                       
  16.2.2007 ' אמועד             רודיטי, טרסי, אברו�

                  
  
  

או , ו בחומר עזר כלשהשהשימו, להוציא דפי הנוסחאות המצורפי�. מש� הבחינה שלוש שעות
  .אסור ,במחשבו�

ציו� שתי השאלות שיקבלו . ת לשאלה נקודו 25 :חישוב הציו�. השאלות שחמ כליש להשיב על 
  . את הניקוד הנמו� ביותר יחולק בשתיי�

  
  .אלא א� נאמר במפורש אחרת , כל תוצאה שהוצגה בכיתה או בתרגול אפשר לצטט בלי הוכחה

   
  
  

  לצור� ההוכחה מותר  . חשבו את העוצמות הבאות והוכיחו תוצאת כל חישוב. א 1
  ). את תוצאת החישוב עצמה, כמוב�,א כוללל(     השמוש בכל כללי האריתמטיקה   
    

     .אא        ,אÿא      ,א+א    
  

 כ� ש, A של Bהוכיחו כי קיימת תת קבוצה . ≤|A| א קבוצה בעלת עוצמה  Aתהא   .ב  
 .|A-B|=  א) ו ≤|B|א     
    

  
  

 :כלהל�" ~"  נגדיר יחס שקילות  R→Rבקבוצת הפונקציות הממשיות  2
    

  ) ) f~g� ( ∀x,y∈R ( f(x)=f(y)�g(x)=g(y) 
    

  ~[λx∈R.1 ] מחלקת השקילות עוצמתה של את חשבו. א
  

 ~[λx∈R.x ]חשבו את עוצמתה של מחלקת השקילות . ב
  

    קיימת רק א�ו א� f~g מקיימות  g ו f שתי פונקציות ממשיות: הוכיחו או הפריכו. ג

   g=f° h כ� ש   hפונקציה ממשית הפיכה    
  
  

  
  

k(k-1)  λn∈N. Σ  מהי הפונקציה היוצרת הרגילה של הסידרה . א  3     
n

k=0  
  .     הציגו ביטוי סגור

  
  50)בכל קבוצה בת עשרי� ושישה מספרי� טבעיי� קטני� מ: או הפריכו הוכיחו .ב  
  .49� שסכומ� י     יש שני  

  
  כרח אי� ה(צהובות וכחולות , ירוקות, מקוביות אדומותאופני� נית� לבנות  בכמה .ג  

  כ� שלפחות אחת מכל שתי,  קוביותחמשמגדל בגובה )      להשתמש בכל הצבעי�
  .הציגו תוצאה מספרית סופית ?וביות סמוכות היא כחולה או ירוקה    ק 

  



2 
 

  

}=An{  :נגדיר   4      k/n | k∈N+
∧k≤n  עבורnœN+.  

  :         חשבו

  |An→A2n | .א
  

  |{f:An→A2n|∀x∈An  f(x)≠1-x}| .ב
  

 f:An→A2n|∀x∈An  f(x)≠1-x}|   ∧ חד חד ערכית f { | .ג 
 
 
 

  .A של הקבוצה 2צמה ו היא קבוצת כל תת הקבוצות בעP2(A): תזכורת 5
  

  )כלומר קשת היא קבוצה בת שני קודקודי� (פשוט לא מכוו� גרG=(V,E) 1יהא   

  V=P2({1,2,…n}) :  המוגדר על ידי   

        A,B}∈P2(V) | |A∩B|=φ} E={ {  
  

  |V|ת  אוחשב  .א

 ?V)מהי הדרגה של כל קודקוד ב  .ב
  . קשיר G אזי n≥5 כי א� וחיהוכ  .ג

 
  !בהצלחה                  
   
   


